対称式１
①対称式…文字を入れ替えても変わらない式

　例　x＋y＋3、x2＋xy＋y2、x3＋y3
②対称式はx＋yとxyを使って表せる。

　例　x2＋xy＋y2　＝(x＋y) 2－xy

③よく出る対称式

　(1) x2＋y2　＝(x＋y) 2－2 xy
　(2) x3＋y3　＝(x＋y) 3－3 xy(x＋y)
④変形の方法

　(1)分数は通分する

(2)かっこは展開する

　(3) x＋yのn乗を使って次数を合わせて、ずれをxyで調整する。

⑤練習：次の式をx+yとxyで表しなさい。

　(1) x2＋5xy＋y2



(2)　x2－xy＋y2
　(3) 2x2＋3xy＋2y2


(4)　x3＋x2y＋xy2＋y3


　(5)
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(6)　 
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　(7)　(x＋2)( y＋2)


(8)　 (2x－1)(2 y－1)

対称式２
(1)　x＋y＝3、xy＝1のとき、x2＋y2の値を求めなさい。

(2)　 x＋y＝2、xy＝－4のとき、x2＋xy＋y2の値を求めなさい。

(3)　 x＋y＝1、xy＝－3のとき、
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の値を求めなさい。

(4)　 x＋y＝4、xy＝2のとき、 (x＋3)(y＋3)の値を求めなさい。
(5)　 x＋y＝5、xy＝4のとき、 x3＋y3の値を求めなさい。

(6)　 x＋y＝2、xy＝－4のとき、 x3y＋xy3の値を求めなさい。

(7)　 
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＝6、
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＝2のときx＋yの値を求めなさい。

対称式３
(1) x＝
[image: image6.wmf]1
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のとき、次の問いに答えなさい。

　①x＋yの値を求めなさい。

　②xyの値を求めなさい。

　③x2＋3xy＋y2の値を求めなさい。
(2) x＝
[image: image8.wmf]3
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、y＝
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のとき、x2－xy＋y2の値を求めなさい。

(3) x＝
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、y＝
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3

2

3

-

+

のとき、2x2－xy＋2y2の値を求めなさい。

対称式４
(1) x＝
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のとき、x3＋y3の値を求めなさい。

(2) x＝
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、y＝
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のとき、
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の値を求めなさい。
(3) x＝
[image: image17.wmf]2
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のとき、x2＋6xy＋y2の値を求めなさい。

(4) x＝
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、y＝
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のとき、x4＋x2y2＋y4の値を求めなさい。

対称式５
(1) x＝
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のとき次の問いに答えなさい。

　①
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の値を求めなさい。

　②
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の値を求めなさい。

　③
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の値を求めなさい。
(2) x＝
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のとき
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の値を求めなさい。

(3) 　x＝
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のとき
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の値を求めなさい。

対称式６
(1)x＝
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のとき、次の問いに答えなさい。

　①x＋yの値を求めなさい。　

②x－yの値を求めなさい。

　③x2－y2の値を求めなさい。　

④x3－y3の値を求めなさい。

(2) 　x＝
[image: image31.wmf]2
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、y＝
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のとき、x2－y2の値を求めなさい。

(3) 　x＝
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のとき、x3－y3の値を求めなさい。

対称式７
(1)sinθ＋cosθ＝
[image: image35.wmf]3
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のときsinθcosθの値を求めよ。

(2) sinθ－cosθ＝
[image: image36.wmf]4
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のときsinθcosθの値を求めなさい。

(3) sinθ＋cosθ＝
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のときsin3θ＋cos3θの値を求めなさい。

(4) sinθ＋cosθ＝
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のとき
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の値を求めなさい。

解答

1枚目

(1)　x2＋5xy＋y2

　＝x2＋2xy＋y2＋3xy

　＝(x＋y)2＋3xy


(2)　x2－xy＋y2
　＝(x2＋2xy＋y2)－3xy

　＝(x＋y)2－3xy


(3) 2x2＋3xy＋2y2　
　＝2x2＋4xy＋2y2－xy

　＝2(x＋y)2－xy

(4)　x3＋x2y＋xy2＋y3
　＝x3＋3x2y＋3xy2＋y3－2x2y－2xy2
　＝(x＋y)3－2xy(x＋y)
(5)　 
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 (6) 
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または
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(7) 　(x＋2)( y＋2)
　＝xy＋x＋y＋2

(8)　(2x－1)(2 y－1)
　＝4xy－2x－2y＋1
　＝4xy－2(x＋y)＋1

2枚目

(1)　 x2＋y2　
　＝(x＋y) 2－2xy

　＝9－2
　＝7
(2)　x2＋xy＋y2
　＝(x＋y) 2－xy　

　＝22－(－4)

　＝8

(3) 
[image: image48.wmf]3

1

1

1

-

=

+

=

+

xy

y

x

y

x


(4)　(x＋3)(y＋3)

　＝xy＋3x＋3y＋9

　＝xy＋3(x＋y)＋9

　＝4＋3×2＋9

　＝19

(5)　x3＋y3
　＝(x＋y) 3－3 xy(x＋y)
　＝53－3×5×4


　＝125－60


　＝65


(6)　x3y＋xy3
　＝xy(x2＋y2)
　＝xy{(x＋y) 2－2xy}

　＝－4×{22－2×(－4)}

　＝－48

(7)　x＋y
　＝(
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③　x2＋3xy＋y2
　＝(x＋y)2＋xy

　＝(2
[image: image63.wmf]2

)2＋1
　＝8＋1
　＝9
(2)x＋y＝4、xy＝1より
　x2－xy＋y2
　＝(x＋y)2－3xy
　＝16－3

　＝13
(3) x＋y＝10、xy＝1より

　2x2－xy＋2y2
　＝2(x＋y)2－5xy

　＝2×102－5

　＝195
４枚目
(1) x＋y＝
[image: image64.wmf]3

、xy＝
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より

　　x3＋y3
　＝(x＋y)3－3xy(x＋y)
　＝(
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(2) x＋y＝
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(3) x＋y＝
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より　
　　x2＋6xy＋y2
　＝(x＋y)2＋4xy
　＝36－16
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(4) x＋y＝
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より
　　x4＋x2y2＋y4
　＝(x2＋y2)2－x2y2
　＝{(x＋y)2－2xy}2－(xy)2
　＝{(
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５枚目
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②
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(3) 
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６枚目
(1)

①
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②2
③　x2－y2
　＝(x＋y)(x－y)
　＝
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　＝4
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④　x3－y3
　＝(x－y)( x2＋xy＋y2)

　＝(x－y){( x＋y)2－xy}
　＝2×{(
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(2)x＋y＝
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　　x2－y2
　＝(x＋y)(x－y)
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(3)x＋y＝2、xy＝
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より、
　　x3－y3
　＝(x－y)( x2＋xy＋y2)

　＝(x－y){( x＋y)2－xy}
　＝－
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７枚目
(1) sinθ＋cosθ＝
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2

　[両辺を2乗]
　sin2θ＋2 sinθcosθ＋cos2θ＝
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[sin2θ＋cos2θ＝1より]
　2 sinθcosθ＋1＝
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＝
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　2 sinθcosθ
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　　sinθcosθ
＝－
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(2) sinθ－cosθ＝
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　[両辺を2乗]
　sin2θ－2 sinθcosθ＋cos2θ＝
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[sin2θ＋cos2θ＝1より]
　－2 sinθcosθ＋1＝
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　　－2 sinθcosθ＝
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＝
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(3) sinθ＋cosθ＝
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　[両辺を2乗]
　sin2θ＋2 sinθcosθ＋cos2θ＝
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[sin2θ＋cos2θ＝1より]

　　　　2 sinθcosθ＋1
＝
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＝
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＝
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sin3θ＋cos3θ

＝(sinθ＋cosθ)3　


－3sinθcosθ(sinθ＋cosθ)

＝
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(4) sinθ＋cosθ＝
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　[両辺を2乗]
　sin2θ＋2 sinθcosθ＋cos2θ＝
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[sin2θ＋cos2θ＝1より]


2 sinθcosθ＝
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　x2＋y2　


＝x2＋2xy＋y2－2xy


＝(x＋y)2－2xy





　x3＋y3　


＝x3＋3x2y＋3xy2＋y3－3x2y－3xy2


＝(x3＋3x2y＋3xy2＋y3) －3x2y－3xy2


＝(x＋y) 3－3 xy(x＋y)





sinθ：「サイン・シータ」


cosθ：「コサイン・シータ」


と読む。


(sinθ)2　→sin2θと書く。


(cosθ)3　→sin3θと書く。


sin2θ＋cos2θ＝1(公式)





交代式…文字を入れかえると、式の値の正負が逆になる式。


x＋y、xy、のほかにx－yも必要
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