軌跡

1a

【１】２点A(－1，3)，B(－5，7)から等距離にある点の軌跡を求めなさい。

【２】２点Ａ(－1，0)，Ｂ(2，0)からの距離の比が2：1になる点Ｐの軌跡を求めよ。

【３】点Qが円x2＋y2＝4上を動くとき、点A(4，0)とQを結ぶ線分AQを3：1に

　　　内分する点Ｐの軌跡を求めよ。

解答・解説

軌跡を求める問題は求める点をP(x、y)として、問題から式を作り当てはめる。
　x、yとも1次式のときは直線。　

　→式のまま答える。

　x、yとも2次式のときは円になる。

　→中心と半径を答える。

(1)求める点をP(x、y)とすると

　A,Bから点Pが等距離

→AP＝BP

→AP2＝BP2　

(x＋1)2＋(y－3)2
＝(x＋5)2＋(y－7)2
　[展開して、移項、整理すると]

　－8x＋8y－64
＝0

　　－x＋y－8
＝0

　　　　　　　y
＝x＋8

　求める軌跡は、直線y＝x＋8
　[直線－x＋y－8＝0と答えても可]
　y＝～
→標準形
　～＝0
→一般形
(2) 求める点をP(x、y)とすると
　AP：BP＝2：1なので、
　AP＝2BP　[2AP＝BPのミスに注意]

　[両辺を2乗して]
　AP2＝4BP2　
(x＋1)2＋(y－0)2
＝4{(x－2)2＋(y－0)2}
3x2－18x＋3y2＝－15
[÷3]
x2－6x＋y2＝－5
(x－3)2＋y2＝4
よって求める軌跡は
中心(3、0)、半径2の円


求める点とは別に動く点がある場合はその点を(X、Y)とする。
X、Y、x、yの関係式を作り、X＝～、
Y＝～の形に直して、移動する点の式に代入する。
(3)P(x、y)、Q(X、Y)とすると
内分の公式より
x＝
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(ア)、(イ)をx2＋y2＝4に代入して
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[×9]
(4x－4)2＋(4y)2＝36
16x2－32x＋16y2＝20
[÷16]
x2－2x＋y2＝
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[平方完成すると]

(x－1)2＋y2＝
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よって求める軌跡は
中心(1、0)、半径
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